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Der Tetraeder gehort zu den sog. platonischen Korpern (griechischer Philosoph Platon,
*428/27-1348/47 v.Chr.) und ist eine regelmaldige Dreieckspyramide mit derselben Grund-
und Seitenkantenlange. Grund- und Mantelflachen sind also kongruent; die Pyramide be-
sitzt damit vier gleichseitige Oberflachendreiecke.

Es sei im Folgenden a die Kantenlange des Tetraeders, h dessen Hohe. Die Hohe errech-
net sich mit Hilfe des Satzes von Pythagoras und unter Verwendung der Beziehungen in

gleichseitigen Dreiecken wie folgt:
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Im (nebenstehend unten abgebildeten) gleichsei-
tigen Grundflachendreieck AABC des Tetraeders
ABCS berechnet sich die Dreieckshdéhe hp ge-
mal:
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(was letztlich auch aus dem Satz des Pythagoras
folgt). Weiter ist bekannt, dass die Mitte M des
gleichseitigen Dreiecks AABC der Hohenschnitt-
punkt ist; M teilt dabei jede Dreieckshdhe, auch
die von der Ecke A ausgehende, im Verhaltnis 1/3
zu 2/3; die Lange x ist damit:
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x=<h, =2#\3=23.
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Die Lange x findet nun im (nebenstehend oben
abgebildeten) Tetraeder ABCS Verwendung. Das
Dreieck AAMS st ein rechtwinkliges mit den Ka-
theten x und h und der Hypotenuse a (als Seiten-
kante des Tetraeders). Es gilt damit der Satz des
Pythagoras:

x* +h?* =a?
und umgestellt nach h:
h?=a’-x*.

a
Mit X =—\/§ folgt somit:
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Wourzelziehen ergibt die gesuchte Tetraederhdhe:
2 a
22 = x/_ V2 ﬂ/_ x/_ a=2/6.
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Mit der Kantenlange a, Hohe h 25\/6 und Seitenhohe hs gelten die folgenden Beziehun-

gen im Tetraeder, die hier zu einer Formelsammlung zusammengefasst werden. Dabei ist

2
aus den gleichseitigen Dreiecken der Korperoberflache ableitbar: h, =%\/§, G =a7\/§,

3
aus den Formeln fur Pyramiden: O=4G=G+M =a?y/3, V = Glh = i—zx/z usw.
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Formelsammlung

a 4G a
Grundflache G=2.3 a=_|— h, =—+/3
4 V3 > 2
u
Tetraederumfang u=3a a= 5
a 2h
Seitenh6he h,=h h,==+3 a=——
D S 2 \/§
pvramidenhah a /e _3h
ramidenhohe =— =—
y 3 \/6
2M
Mantelflache M = 3ah, h, = M a=—_—
2 3a 3 s
3, 4M
=Za%/3 a= |—
4 3V3
Oberflache O0=4G=G+M =a2/3 G=0-M M=0-G
O
O - az\/é a= |—
V3
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Volumen _@:a_\/_ G:ﬂ h:ﬂ
3 12 h G
a’ \/— 12V
=— 42 a=s3
12 V2
Winkel zwischen Sei-
tenkante a und Grund- a =60°
kante a
Winkel zwischen Sei- 1
tenhéhe hs und Grund- cosf == L =70,32°
flache G 3
Winkel zwischen Sei-
tenkante a und Grund- y =54,44° tany = J2

flache G
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